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Teoretiskais konspekts TRIGONOMETRISKAS FUNKCIJAS
VIENIBAS RINKA LINIJA

Definicija.
Par vienibas rinka liniju jeb trigonometrisko rinka liniju (TRL) sauc rigka lmiju,

kuras centrs atrodas koordinatu sistémas sakumpunkta un radiuss ir vienu vienibu gars.

AY

(0;1)

RADIANI UN GRADI

Lenkus mera grados un radianos. 19 ir 360 no pilna rinka (pilna lepka). AY
Definicija. "
. ,
Par vienu radianu sauc tadu TRL centra lenki, kura savelkosa loka garums ir vienads O )
ar radiusu (jeb 1 garuma vienibu). 0 >
TRL: C = 27TR, R=1= CTRL =27
Visa rinka linija (pilns lenkis) satur 27 radianus un tas atbilstosais centra lenkis ir 360° liels.
9. i
360° = 27 rad am
LENKU ATLIKSANA UZ TRL
Yy
1]90° = =
1) Lenka virsotne atrodas punkta O. ‘\+
i I
2) Viena lenka mala sakrit ar Ox ass pozitivo virzienu. B ) .
3) Otra mala griezas ap virsotni O 360° =21
Y

pret pulkstena raditaja virzienu - pozitivais (+) virziens,
pulkstena raditaja virziena - negativais (—) virziens.




Gradi — Radiani

Radiani — Gradi

3600 = 27 21 = 360°
0 _ 3% — 12—0 ~ 0,017rad lrad = 357(:0 - 15;00 ~ 57°14'44"
:%rad n rad = (187?n>0
1200 = ”1;%0 - %ﬁ $rad = <18?T' 8>0 - (%)0 ~ 4580

1. uzdevums.

Noteikt lenka radialo lielumu

159 =
30°
45°
60°
900 =

1200 =
1359
150°
210°
2700 =

2. uzdevums.

Izteikt grados




SINUSA, KOSINUSA, TANGENSA, KOTANGENSA DEFINICIJAS

Definicija. Par skaitla a stnusu sauc Sim skaitlim atbilstosa vienibas rinka linijas punkta ordinatu.

TRL pieskare punkta (0;1) < kotangensu ass

AY
Pieraksta sin o . A4, y4)
[ordinatu ass — sinusu ass|
Definicija. Par skaitla a kostnusu sauc Sim skaitlim atbilstosa vienibas rinka linijas punkta abscisu. 0 : I >
Pieraksta cos v .
|abscisu ass <« sinusu assl
No 4. ziméjuma AB> +0B?*=1 = sina + cos?a =1 _
4. zim.
AY A
AB sin «
No 5. zim. AOAB : tga:—:y—A tga = ¢
OB x4 COSs &
Definicija. Par skaitla a tangensu sauc §1 skaitla sinusa attiecibu pret ta kosinusu.
Pieraksta tg a.
CD @ D z
No 5. zim. AOCD : tga=——=0CD 0 L
4= 0D
TRL pieskare punkta (1;0) < tangensu ass
Definicija. Par skaitla a tangensu sauc Sim skaitlim atbilstosa tangensu ass punkta ordinatu. i
. ZIm.
Ay
OB = cos
No 6. zim. AOAB : ctga:—:—A ctga = —
AB  ya sin o N Mo
Definicija. Par skaitla o kotangensu sauc st skaitla kosinusa attiecibu pret ta sinusu. A
Pieraksta ctg a.
MN o x
No 6. zim. AMON ctga:O—N:MN & rj; 1 ”

Definicija. Par skaitla a kotangensu sauc sim skaitlim atbilstosa kotangensu ass punkta abscisu.
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6.

Z1m.



TRIGONOMETRISKAS ASIS

AY A

\/

Q
-
\ A

7. zZim. sin «, cos o, tg o,

3. uzdevums. Izmantojot TRL, attelot 8. zimejuma atzimeta skaitla « sinusu, kosinusu,
tangensu un kotangensu.

o
4. uzdevums. Izmantojot TRL, attelot 9. ziméjuma un aprekinat skaitla o = 5

sinusu, kosinusu, tangensu un kotangensu.
Atrisinajums. Atzimeé punktu A, konstrue AAOB - ..............

AB = . = sina = ...,
OB = ..o = CosQq = ...,
tga=......... , ctga=.........

5. uzdevums. Izmantojot TRL, savilkt augosa seciba :

: ( 57r) R
a) sin —5 ) singy sing;

oM m m
b) cos [ —— |, cos —, cos —.
6 12 5!

AY A
A
(&}

N z
0 iig

8. zim.

Ay

T
5 >

9. zim.



TRIGONOMETRISKO FUNKCIJU ZIMES

sin «v cos tg o ctg o
Ay Ay I
Ay
+| + -+ Ry \
;zL 0 >
0 > 0 z
4 i 4 /
- _ 12. zim.
19. z1m. _ 11. 'z1m. ' ordinata 13. 7im
sinuss < ordlnata‘ ’kosmuss — absmsa‘ tangens < ————— ’ ’
abscisa
Atrisinajums.
. b _ ( 2%) . 27w
sin — sin [ —— sin —
6. uzdevums. Dotajiem skaitliem atzimet atbilstoSos punktus uz TRL (13. zim.) un noteikt 8 5 8
- : L OT 2m 277 cos om cos = cos 27
sinusa, kosinusa, tangensa zimi: 3 TF 8 3 5 3
¢ o ¢ 2m ¢ 27
573 *\ 5 578
TRIGONOMETRISKO FUNKCIJU VERTIBAS
0 T s s s 2T 3T T
6 | 4|3 | 2| 3 1 6 |
1 2 2 1 . 2w . . 137
sin «v 0 — \/—_ é 1 \/_§ £ - 0 sin (—?> = sin — =
2 2 2 2 2 2
3T 117
cosa | 1 E \/—5 1 0 _l _Q _\/_5 -1 cos (_I) = cosT =
2 2 2 2 2 2
om o
3 3 | = — =
tga | 0 g 1 V3 —— | —v3| -1 —\/?— 0 tg( 6) e
7r om
3 3 tg(—%) = tg 2 =
ctga | —— V3 1 g 0 —% —1 -3 | - = <& 6 e




TRIGONOMETRISKAS FUNKCIJAS y = SIN & GRAFIKS UN IPASIBAS

A
Y

7 ' ™ I7T Iﬂ'
—9or g —m Nk 0z W\%/zﬁ o 3%\7?/47r
1]

14. zim.

1. D(y) = (—o0; +00).

2. BE(y) = [-1; 1].

3. Nepara funkcija: katram realam z ir speka vienadiba sin(—z) = — sin .

4. Periodiska funkcija: T' = 27, katram realam z ir speka vienadiba sin(z + 27) = sinz.

10.

. Funkcijas nulles: x = mn, n € Z.
. Funkcija pozitiva, ja x € (2mn; © + 27n), n € Z.
. Funkcija negativa, ja « € (—7 4 2mn; 2mn), n € Z.

. Funkcija ir augosa, ja x € (—E + 2mn; T + 27m), n e 2.

2 2

2 2

3
. Funkcija ir dilstosa, ja xz € (f + 27n; on + 27m), n € 7.

Funkcijas vislielaka vertiba vy, = 1, ja x = g +2mn, n € Z.
Funkcijas vismazaka vertiba 4., = —1, jaz = —g 4+ 27mn, n € Z.

1 Y
-2 3r — T ) s 3m P 5m 3T in A
3 7 " 2 2 2 2m = o T
—1
Yy
] Y
2 PR N I /o1 sz 3TN 1z /4n
2 2 2 2 o3 2
-1
Yy
1 Y
—2 3 —mw 5 )z 3 P2 in Am
2 2 2 2 3 3
-1
1 Y
27 3t N\ —2 )z = /91 s o7 R
2 2 2 2 2 2
-1
(7
1 Y
2 3 — T ) & 3 2r 5% W T A
2 2 2 2 5 3
~1
1 Y
-2 3r — T ) s Eis P 5m 3T in A
) 2 T 2 2 2 2 = = T
—1
Y
1 Y
—2r 3= —7 T ) T s 21 sx 3W [ A
2 2 2 2 5 2




TRIGONOMETRISKAS FUNKCIJAS Yy — COS Z GRAFIKS UN IPASIBAS

Ay
‘ /\ . /Z
\T/%ﬂ 2 %W%r

15. zim.

1. D(y) = (—o0; +00).

2. E(y) = [=1; 1].

3. Para funkcija: katram realam z ir speka vienadiba cos(—z) = cosx.

4. Periodiska funkcija: T' = 27, katram realam z ir speka vienadiba cos(z + 27) = cosz.
. T
5. Funkcijas nulles: x = 5 +7mn,n € 7.

6. Funkcija pozitiva, ja x € (—g + 27n; g + 27m>, n € 2.

3
7. Funkcija negativa, ja x € (g + 2mn; ; + 27m), n € 2.

8. Funkcija ir augosa, ja € (—m + 27n; 27n), n € Z.
9. Funkcija ir dilstosa, ja x € (2mn; m + 27n), n € Z.

10. Funkcijas vislielaka vertiba y,.. = 1, ja © = 27n, n € Z.

Funkcijas vismazaka vertiba 4,,;, = —1, ja x = 7 + 2mn, n € Z.

:
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TRIGONOMETRISKAS FUNKCIJAS y = tg £ GRAFIKS UN IPASIBAS

. D(y) = R\ {g +7n, n € Z}.

- E(y) = (—00; +00).

. Nepara funkcija: katram = € D(y) ir speka vienadiba tg(—z) = —tgz.

. Periodiska funkcija: 7' = 7, katram x € D(y) ir speka vienadiba tg(z £ ) = tgz.
. Funkcijas nulles: x = 7n, n € Z.

. Funkcija pozitiva, ja x € <7m; g + 7Tn>, n € 7.

. Funkcija negativa, ja x € (—g + m™n; Wn), n € 7.

. Funkcija ir augosa visa sava definicijas apgabala.

. Funkcijas nesasniedz savu vislielako vai vismazako vertibu.

=

16. zim.
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TRIGONOMETRISKAS FUNKCIJAS Yy = ctg £ GRAFIKS UN IPASIBAS

. D(y) =R\ {mn, n € Z}.

- E(y) = (—00; +00).

. Nepara funkcija: katram = € D(y) ir speka vienadiba ctg(—z) = —ctgz.

. Periodiska funkcija: T'= 7, katram x € D(y) ir speka vienadiba ctg(x + ) = ctgz.
. Funkcijas nulles: = = g +7mn, n € Z.

. Funkcija pozitiva, ja x € <7m; g + 7m>, n € 7.

. Funkcija negativa, ja x € (—g + m™n; 7m>, n € Z.

. Funkcija ir dilstosa visa sava definicijas apgabala.

. Funkcijas nesasniedz savu vislielako vai vismazako vertibu.
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